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pravcu. Тааа је 

К 
1 

F 2 

R F 1 

2 2 
L ди + 2 Mdudv + Ndv 

2 2 
Edu + 2Fdudv + Gdv 

Podelivsi i brojitelj i 

то К kao funkciju оа u,v 

imenitelj 
. du 

gornjeg razlomka sa d,,2dobija-

~ -
dv 

к = f(u,v, du ) 
dv 

Pravci za koje К ima maksimalnu i minimalnu vrednost и fiksira

пој tacki (u,v) ZQVU se glavni pravci и toj tacki. Mogu se dobi

ti kao resenja jednacine 

к - = о 
Х 

gde је 
du 

Х = dv • 

G:lavnimpravcima odgovaraju glavne krivine, i опе mogu biti оахе

ајепе i kao koreni jednacine 

(а) 

Ako su K1 i К2 glavne krivine, tada su R1 = ~l i R2 = ~2 

glavni poluprecnici. ~(Kl +К2 ) zove se srednja krivina, а K 1 К2 
se zove Gaussova krivina povrsi. Iz jednacine (а) imamo 

EN-2FM+GL 
2 

EG - F 

Gaussova krivina povrsi se moze izracunati i preko formule 

R1212 
К = 

g 

Kriva па povrsi cija tangenta и svakoj tacki ima pravac jednog 

оа glavnih pravaca и to'j tacki, zove se linija krivine krive. te 

povrsi. 

Ako su x 1 i Х2 resenja jednacine K~ О, to је 

du 
x 1 dv )1= f 1 (u,v) 

du 
Х2 = ( dv )2= f 2 (u,v) 

Integralne krive gornjih diferencijalnih jednacina su linije 

krive. Ako је и nekoj tacki K~= О, tada је svaki pravac glavni 
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pravac, tj. normalna krivina је ista za svaki pravac u toj tacki, 

i ta tacka se zove pupcasta tacka povrsi. 

to је 

tj. 

Kako 

к = 

је 

Lx2 + 2Мх + N 

Ех2 + 2Fx + G 
х 

ди 

dv 

к' = о za оnо х koje је resenje jednacine 
х 

(FL-МE)X2 + (GL-NE)х + (GM-FN) = о , 

-1 
2 

х -х 

Е F G О 

L М N 

Posle mnozenja prve vrste sa dv2 dobijamo 

dv 
2 

-dudv ди 
2 

Е F G О 

L М N 

sto predstavlja diferencijalnu jednacinu linije krivine. 

Koristeci Rodrigovu formulu koja kaze да је za glavne 

pravce, tj. za pravce u kojima је glavna krivina ekstramalna, 

imamo jos i sledece diferencijalne једnасјnе lјnјје krive: 

->-
л dr 

sto povlaci да је 

dr· п х dn .... [->- ->-] = о 

1 
Kako u prvoj aproksimaciji ~ Р 2 predstavlja rastojanje 

d tacke ;(и+ди, v+dv) од tangentne ravni povrsi povucene u tac
.... 

ki r(u,v), to се biti istog znaka za svako Х, 

ди 
vac dv 

(Ь) 

ako је diskriтinanta kvadratnog trinoma 

Lx2 + 2Мх + N 

tj. za svaki pra-

negativna, tj. ako је м2 - LN < О i takva ta6ka povrsi se zove eli

pticna tacka. и okolini te ta6ke povrs је sa iste strane tangen-

tne ravni. 



Ako је diskriminanta od 
du 

tada се postojati pravci dv za 
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(ЬЈ pozitivna, 

koje је F 2 >0 i 

2 
tj. !>' - LN > О 

takvi za koje је 

F2 <О, tj. povr' се u toj ta6ki biti sa razne strane tangentne 

ravni. Takva tatka se zove hiperbolitna tatka povr'i. Pravci za 
. 2 

koje је F 2 = О t]. Lx + 2Мх + N =0 zovu se asimptotski pravci u od-

redjenoj tatki i u tim pravcima tangentna ravan dodiruje povrs. 

Kriva па povr.i tija је tangenta u svakoj tatki kolinearna sa 

asimptotskim pravcem u toj ta6ki zove se asimptotska linija po~ 

vr'i. Normalna krivina asimptotskih linija је nula. Dobijaju se 

kao integralne krive diferencijalne jednatine Р2 =0. Iz 

hiperbolitne tatke povr.i izlaze dve asimptotske linije. 

svake 

Ako је м 2 - LN = О, tada jedna6ina Lx 2 + 2Мх + N ima jednu 

dvostruku nulu i postoji samo jedan pravac duz koje tangentna 

ravan dodiruje povr'. Takva tatka povr.i zove se parabolitna tat-

ka povr'i. 

Ako glavna normala krive е 1 zaklapa sa normalom povr.i 

ugao е tada је (е 1 lezi па povr.iJ 

R1 = ± R еоз 8 

gde је R1 polupretnik krivine krive e 1 , а R polupretnik krivine 

krive е, koja se dobija normalnim presekom povrsi u ta6ki krive 

е 1 i u pravcu iste. oskulatorna ravan krive е sadrzi tangentu 

krive е 1 i normalu povr'i. (е i еl imaju istu tangentu!. 

Kriva па povr.i koja је постаlпа па nivoskoj liniji ро

vr'i z =0 zove se linija najve6eg nagiba. 

Krive па povr.i kod kojih se glavna постаlа povrsi ро

klapa sa glavnom постаl0т krive u svakoj tatki krive zovu se 

geodezijske linije povr'i. 

vazi 

tj. 

Normala povr.i је tada постаlпа па binormalu krive, tj. 

-+ 
п [. -+ 2-+] .dr х d. r О 

[ -+ ~ -+ Ј [-+ 2-+] r х r • dr х d r 
u v 

О 
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